
О СТАРШЕМ ПОКАЗАТЕЛЕ ЛИНЕЙНОЙ СИСТЕМЫ  
С ВОЗМУЩ ЕНИЯМИ ИЗ КЛАССОВ, ОПРЕДЕЛЯЕМЫХ 

НЕМОНОТОННЫМИ ФУНКЦИЯМИ

И. В. М а р ч е н к о  ( М и н с к , Б е л а р у с ь )

Рассмотрим возмущенную линейную дифференциальную систему

У -= А ( %  + Q(t)y, У € К", t > 0, (1)
с ограниченной кусочно-непрерывной матрицей коэффициентов А, интеграль­
но ограниченной кусочно-непрерывной матрицей возмущений Q и старшим 
показателем \„(A  +  Q).

Пусть ip положительная и кусочно-непрерывная на [0, 4-оо[ функция, 
а в (к) =  esssup{(,3_ 1(0  : к ^ t sg к +  1}  - существенный супремум функции 
«у?-1 на [А:. к +  1[. Обозначим через 3 [ip] множество возмущений Q таких, что

ОС

выполняется условие J ip{t)\\Q(i)\\dt <  +00, а через £\<р\ множество мат- 

о
t

риц Q, для которых имеет место соотношение lim t 1 / (p(r)||Q(r)|jdr =  0.
t-> i  ос J

О
Пусть кроме того A '(t,r) — матрица Коши системы (1) без возмущений, т. е. 
при Q{t) =  0 .

В  случае монотонно возрастающей функции величина

Л(9К) := зир{Л,,(Л + Q) : Q е 9Л},

где 971 = 3 [ip\ или Ш - £\ф\, вычислена в [1, 2J.
Т е о р е м а  1. Если ip(t) ^ 2 при всех t ^ O и для каждого достаточно 

малого е >  0 выполняется равенство

к
III п

lim п Г 1 в ]+е(к) / <р(т)с1т =  0,и—» {ос ' /
I___ 1*■=! к- 1

то справедлива формула Л(£[^]) ---- lim тп 1 In77,,,., где последовательность11/-—*ОС
г)т при т £ N определяется рекуррентным соотношением 

т]т =  т а х (||Х (т, к)\\в1к)щ), к е N U {0},
к<т

Эл
ек
тр
он
ны
й а
рх
ив

 би
бл
ио
те
ки

 М
ГУ

 им
ен
и А

.А
. К
ул
еш
ов
а



38 АСИМПТОТИЧЕСКАЯ ТЕОРИЯ ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНЫХ УРАВНЕНИЙ

с произвольным начальным условием щ  >  0.
Т е о р е м а  2 . Если v(k) := к ' 19{к) ^ 1/2 при всех t e N u  каждого 

достаточно малого е > 0 выполнено неравенство

то справедлива формула Л(3 [̂ >]) =  lim т 1 1пт7,„, где последовательность
///.—+0С

цт при т £  N определяется рекуррентным соотношением

с произвольным начальным условием щ  >  0.
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Т]ш — max(||X(m, к)\\у(к)щ), к 6 N U {0 },
k<m
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