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В.Г. САФОНОВ, А.И. РЯБЧЕНКО

О ю-НАСЫЩЕННЫХ ФОРМАЦИЯХ 
С тс-РАЗЛОЖИМЫМ ДЕФЕКТОМ 1

Работа посвящена изучению решеточного строения частично насыщенных фор­
маций конечных групп. Основным рабочим инструментом исследования является по­
нятие ф-дефекта ы-насыщенной формации. При этом под ф-дефектом со-насыщен- 
ной формации $  понимают длину решетки со-насыщенных формаций, заключенных 
между формацией и $.

В случае, когда ф -  формация всех л-разпожимых групп, р-дефект to-насыщенной 
формации % называют ее я-разложимым t -дефектом. Доказано, что л-разложимый 
t -дефект частично насыщенной формации 3  равен 1 в том и только в том случае, 
когда $  представима в виде решеточного объединения минимальной ео-насыщенной 
не л-разложимой подформации и некоторой оз-насыщенной л-разложимой подформа- 
ции формации % Приведен ряд следствий.

Полученные результаты являются естественным развитием исследований, свя­
занных с изучением решеточного строения частично насыщенных формаций, имею­
щих заданный нильпотентный или разрешимый /•-дефекты. Работа может быть 
полезна при изучении и классификации о-насыщенных формаций с заданной структу­
рой (о-насыщенных подформации.

Мо
гил
ев
ски
й г
ос
уд
ар
ст
ве
нн
ый

 ун
ив
ер
си
те
т и
ме
ни

 А
.А

. К
ул
еш
ов
а



МАТЭМАТЫКА, ФІЗІКА, БІЯЛОГІЯ 205

1. Введение
Рассматриваются только конечные группы. Используется терминология из 

И-зу
В работе [4] было введено понятие “ф-дефект насыщенной формации” и 

получена классификация насыщенных формаций с нильпотентным дефектом 
< 2. При этом под ф-дефектом насыщенной формации Зг понимают длину решет­
ки насыщенных формаций, заключенных между 2?пф и $.

В дальнейшем этот результат получил развитие в разных направлениях, 
поскольку нашел широкое применение в теоретических исследованиях. С одной 
стороны, в качестве ф стали рассматривать другие достаточно хорошо извест­
ные классы (А.Н. Скиба, 1991 г., В.В. Аниськов, 1995-2003 гг.). С другой сторо­
ны, исследовались решетки насыщенных формаций большей длины (В.Г. Са­
фонов 1996 -  2004 г.). Кроме того, этот подход нашел широкое применение при 
изучении структурного строения формаций групп других типов (n-кратно насы­
щенные формации, тотально насыщенные формации и др.).

В теории ©-насыщенных формаций данный метод был использован 
Дж. Джехадом [5] и Н.Г. Жевновой [6] при изучении p-насыщенных и ©-насыщен­
ных формаций с нильпотентным /“-дефектом 1. Классификация неразрешимых 
©-насыщенных формаций, имеющих разрешимую максимальную ©-насыщенную 
подформацию, получена в [7].

Естественным развитием исследований в этом направлении является изу­
чение решеточного строения частично насыщенных формаций, близких к 91 по 
тем или иным свойствам. Так, в совместной работе авторов было дано описа­
ние не тг-нильпотентной ©-насыщенной формации с л--нильпотентной максималь­
ной ©-насыщенной подформацией [8].

В данной работе получена классификация частично насыщенных форма­
ций тс-разложимого /““-дефекта 1.

Основным результатом является
Теорема 1. Пусть % -  некоторая co-насыщенная формация. Тогда в том  и 

только в том  случае л-разложимый 1ю-дефект формации $ равен 1, когда 
^=ШУшф, где 2R -  ненасыщенная л-разложимая подформация формации $?, Ф -  
минимальная о-насыщенная не л-разложимая подформация формации $?, при 
этом: 1) всякая a-насыщенная л-разложимая подформация из % входит в 
ШУш(фпЖ); 2) всякая о-насыщенная не л-разложимая подформация из § име­
е т  вид ф У ^пЖ ).

2. Основные понятия и обозначения
Пусть © - некоторое непустое множество простых чисел. Тогда через ©' обо­

значают дополнение к © во множестве всех простых чисел.
Всякую функцию вида f: © и {©'} -> {формации групп} называют ©-локальным 

спутником. Если f - произвольный ©-локальный спутник, то LFJf)={G | G/G^ е f(co) 
и G/FJG) е f(p) для всех ре ©п a(G)}, где Gad- наибольшая нормальная подгруппа 
группы G, у которой для любого ее композиционного фактора Н/К имеет место 
л(Н/К) п © * 0 , Fp(G) -  наибольшая нормальная р-нильпотентная подгруппа группы 
G, равная пересечению централизаторов всех pd-главных факторов группы G .

Если формация 2? такова, что %=LFJf) для некоторого ©-локального спутни­
ка f, то говорят, что 2f является ©-локальной формацией, a f  ее ©-локальный 
спутник. Если при этом все значения f  лежат в то f  называют внутренним 
©-локальным спутником.

Пусть Ж -  произвольная совокупность групп и р -  простое число. Тогда пола­
гают, что £(Fp)=form(G/Fp(G) | Ge£), если р е n(X), X(Fp)=0, если р е п(Х).
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Формация ft называется ^насыщенной, если ей принадлежит всякая груп­
па G, удовлетворяющая условию G Л. е ft, где L с  <S>(G)rOJG).

Ввиду теоремы 1 [1, с. 118] формация является смюкальной тогда и только 
тогда, когда она является ^насыщенной.

Через /“ обозначают совокупность всех ^насыщенных формаций.
Полагают /"formft равным пересечению всех тех й>-насыщенных формаций, 

которые содержат совокупность групп ft.
Для любых двух ^насыщенных формаций Ш  и ф полагают Шлф = ЗКпф, а 

ШУшф=Могт(Ш^іф). Всякое множество ^насыщенных формаций, замкнутое от­
носительно операций л и Vе, является решеткой. Таковым, например, является 
множество h  всех ш-насыщенных формаций.

Через ft/"ftn$  обозначают решетку «^-насыщенных формаций, заключенных 
между ftn $  и ft. Длину решетки ft/“ftn ^  обозначают |ft:ftn$  |и и называют 
дефектом ^насыщенной формации ft.

^насыщенная формация ft называется минимальной ^насыщенной не 
^-формацией, если ft <z ф, но все собственные ^насыщенные подформации из 
ft содержатся в ф.

Пусть я — некоторое непустое множество простых чисел. Группу G назы­
вают ^-специальной, если в ней существует нильпотентная нормальная 
тг-холлова подгруппа. Класс всех ^-специальных групп совпадает с классом
«Я % 7 І .

Группу G называют ж-замкнутой, если она имеет нормальную ж-холлову под­
группу. Класс всех я-замкнутых групп, очевидно, совпадает с ®п ©я'.

Группа называется ^-разложимой, если она одновременно ж-специальна и 
я’-замкнута.

3. Используемые результаты
Ниже приведем некоторые известные факты теории формаций, сформули­

ровав их в виде следующих лемм.
Лемма 1 [1]. Пусть ft=3R$, где Ш и  ф - формации, причем %R=LFp(m) для 

некоторого внутреннего спутника т . Формация &  является р-локальной в 
том  и только том  случае, когда выполняется следующее условие: либо 
реп(Ш), либо формация ф является р-локальной. Более того, при выполнении 
этого условия %=LF (f), где Цр)=т(р)ф и Цр)=т(р)ф, если реп(Ш), f(p)=h(p), если 
реп(Ш).

Следствием теоремы 1.2.25 [3] является следующая
Лемма 2 [3]. Пусть Л -  полуформация и Aeft=form£. Тогда если А -  моно- 

литическая группа и Ае$, т о  в ft найдется группа Н с такими нормальными 
подгруппами N, М, Nv .... Ne Mv ..., Mt (t>2), что выполняются условия: (1) 
H/N sA, M/N=Soc(H/N); (2) /V,n...n N=1; (3) НЩ  -  монолитическая ft-группа с 
монолитом M /N P который Н-изоморфен M/N; (4) M ,n...n M ,c М.

Лемма 3 [2]. Пусть М и N -  нормальные подгруппы группы G, причем 
М cC g(N). Тогда [N](G/M)eformG.

Лемма 4 [9]. Пусть ft -  произвольная a-насыщенная не л-разложимая фор­
мация. Тогда в ft имеется, по крайней мере, одна минимальная а-насыщенная 
не ж-разложимая подформация.

Следствием леммы 5.2.8 [3, с. 194] является
Лемма 5. Пусть ft, St, X и ф - со-насыщенные формации, причем ft=2)tV"X. 

Тогда если т , ru t  соответственно ф?°-дефекты формаций Ш,%иЩ и т , г <ю, 
то  t < т+г.

Лемма 6 [1]. Решетка всех ю-насыщенных формаций t“ модулярна.
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Лемма 7 [1]. Если %=Могт% и f - минимальный co-локальный спутник фор­
мации т о  справедливы следующие утверждения: 1) *) = form(G/G^ | Ge Ж);
2) /fa)=forrn(£(Fp)) для веек ре со; 3) если %=LFJh) u p -  некоторый фиксированный 
элемент из а, т о  ^-L F Jf), где f,(a)=h(aj для“всех ae{a>\{p})vj{ai'}, ff(p)=form(G | Ge 
eh(p)n &  Op(G)=1) и, кроме того, f,(p)=/(p); 4) %=LFJG), где g{co' )=Щ и g(p)=f{p) 
для всех pea).

Лемма 8 [1]. Пусть f -  такой внутренний т-локальный спутник формации 
Зг, что 1(0)')= ,̂, где /е/. Тогда %=$y°%=LFJf), где f=f\J f2.

Лемма 9 [10]. Тогда и только тогда $ -  минимальная а>-насыщенная не 
л-разложимая формация, когда $=hormG, где G -  такая не л-разложимая мо- 
нолитическая группа с монолитом Р, что л(в)пж  =0 и либо г = л(Р)п<а=0 и 
Р совпадает с л-разложимым корадикалом группы G, либо г *  0  и выполняет­
ся одно из следующих условий: 1) группа Р неабелева, причем, если г с  У, то  
G/Р -  л'-группа, если г = {р}с л, т о  G/Р - р-группа, если же гпа>* 0  и\т\>1, то  
G =P -простая неабелева группа; 2) G -  группа Шмидта: 3) G=[P\H, где Р=Св(Р) -  
минимальная нормальная подгруппа группы G, Н -простая неабелева группа, 
причем лГ\л(Н)=0.

Лемма 10 [2, с. 41]. Пусть А монолитическая группа с неабелевым моно­
литом, 9R -  некоторая полуформация и А е formSR. Тогда А еШ .

Лемма 11 [1]. Если формации Ш иф являются Ф-насыщенными, т о  фор­
мация $=2Кф также является оу-насыщенной.

Лемма 12 [1]. Пусть Щ -  co-насыщенная формация и f  -  ее ю-локальный 
спутник. Если G/Op(G)ef(p)ПЗ?, т о  Ge$.

Следующая лемма является частным случаем леммы 5.2.7 [3, с. 193].
Лемма 13. Пусть 9R, $ и ф -  co-насыщенные формации и Ш с% . Тогда 

|ЗК:аКпф|“ < |3?:3гпф I".
Лемма 14 [3]. Пусть % -  произвольная непустая формация и пусть у каж­

дой группы Ge3L Зг-корадикал G* не имеет фраттиниевых G-главных факто­
ров. Тогда если А -  монолитическая группа из form Ж\Щ, т о  АеН(Х).

4. Основной результат
В дальнейшем через 1 будем обозначать формацию всех я-разложимых 

групп, а 1-дефект (^насыщенной формации 3f называть ее -̂-разложимым де­
фектом. Заметим, что класс всех ^--разложимых групп совпадает с классом ®л, 
<Ьлп91л®л'.

Лемма 15. Пусть ф -  некоторая формация. Тогда формация 91 шф являет­
ся а>-насыщенной.

Доказательство. Пусть %=91шф. Как известно, формация является насы­
щенной и, следовательно, о>-насыщенной для всякого непустого множества про­
стых чисел а. В силу леммы 7 формация имеет такой внутренний лнюкаль- 
ный спутник п, что л(р)=1 для любого реа>\л“п(й)')=Шш.

Так как для любого ре а справедливо включение, то применяя лемму 1 за­
метим, что 0г -  р-локальная формация. Следовательно формация Зг является 
^локальной или о>-насыщенной. Лемма доказана.

Лемма 16. Пусть А -  простая группа, Ш и  8 -  некоторые непустые фор­
мации. Тогда если АеШУ%, т о  АеЭКи8.

Доказательство. Предположим, что AgSKu£=3r. Тогда в силу леммы 2 в Зг 
найдется группа Не такими нормальными подгруппами N, М, Np .... Nt, Mv ..., Mt 
(t >2), что выполняются условия: (1 )H/N = A, M/N=Soc(H/N)] (2) A/,n...n N=1; (3) 
H/Nj -  монолитическая ^-группа с монолитом М/N, который Н-изоморфен M/N\ 
(4) М1 П...П М ,с  М.
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Ввиду леммы 3 имеем \M /N}{(H /N )IC^M fN )) form (/-//A/.).
Пусть A -  группа простого порядка. Тогда ввиду (1) M/N=H/N -  абелев фак­

тор. Поэтому CH(M/N)=H. В силу условия (3) Ch(M/N)=Ch(M/N)=H. Поскольку 
Снт, (M/N)=CH{M/N)INP то (Н/N )/ Сщ (M/N) = Н/С^М/Ъ1)=Н/Н=1. Значит, Af/W,e 
form (Н/N). Но ввиду (3) H/Nf е  Поскольку 3R и 8 -  формации, то А = M/N.
e2Ru8.

Пусть теперь А -  простая неабелева группа. Тогда в силу леммы 10 получа­
ем AeSRwS. Лемма доказана.

Доказательство теоремы 1. Необходимость. Пусть ж-разложимый /“-дефект 
формации Зг равен 1. Так как Щ не является ж-разложимой формацией, то по 
лемме 4 в 3? входит некоторая минимальная ^насыщенная не ж-разложимая 
подформация фг По условию 3№=£п$ -  максимальная «^-насыщенная подфор- 
мация в Значит, 3f=9RV‘“$ ).

Достаточность. Пусть где Ш  -  «p-насыщенная ж-разложимая под­
формация формации Зг, ф1 -  минимальная «-насыщенная не ж-разложимая под­
формация Зг. Понятно, что Пусть ж-разложимые /“-дефекты формаций 3̂  3R 
и ф1 равны соответственно f, т  и г. Поскольку Ш  -  ©-насыщенная ж-разложимая 
формация, то т=0. Так как ф1 -  минимальная «^-насыщенная не ж-разложимая 
формация, то ее ж-разложимый /“-дефект г равен 1. В силу леммы 5 для ж-разло- 
жимого /“-дефекта формации Зг имеет место неравенство t<m + r=  0+1 = 1.

Если t=  0, то Зг -  ж-разложимая формация, что противоречит условию SfczJ. 
Таким образом, |3f:?fnX |"=1.

Докажем теперь справедливость утверждения 1) второй части теоремы.
Так как -  максимальная «г>-насыщенная подформация в фг, то, в силу 

леммы б, имеет место решеточный изоморфизм

(((*n # f)V-8»)V-^f)/«((*n#f)V « )  = $ /-$ fn ((*n $ t)V-SR) =
= ф,/“(жпф,)У“(ф,пак) = ф ^ п ф г

Следовательно, (£пф,)\/“ак -  максимальная ««-насыщенная подформация в Зг.
Тогда, поскольку то всякая «^насыщенная ж-разложимая подформа­

ция из Зг входит в
Для доказательства утверждения 2) покажем прежде, что в Зг нет минималь­

ных «^насыщенных не ж-разложимых подформаций, отличных от фу Пусть 
ЗК,=3?п£. Тогда 301, -  ж-разложимая максимальная «^насыщенная подформация 
формации Зг- Предположим обратное, т.е. что в Зг существует ф2 -  минимальная 
«^насыщенная не ж-разложимая подформация, отличная от фг Поскольку ЗК, 
является ж-разложимой формацией, то ф2<г Ш г Значит, 3f=ф2УаШ =ф 1УаШ 1.

Из леммы 9 следует, что ̂ = /“formG(, где G(- такая не ж-разложимая моноли- 
тическая группа с монолитом Рр что 4G )r\n= 0  и либо т= л(Р)п&=0 и ^.совпа­
дает с ж-разложимым корадикалом группы Gn либо г *  0  и выполняется одно из 
следующих условий: (1) группа Р. неабелева, причем, если т с  ж', то G /P -  
ж'-группа, если т={р) с  ж, то G/Pj -  р-группа, если же гп«а 0  и |г|>1, то G=P. -  
простая неабелева группа; (2) G, -  группа Шмидта; (3) G=[P}Hit где P fC e ffj -  
минимальная нормальная подгруппа группы G(; Н -  простая неабелева группа, 
причем жПя(Н;)=0.

По лемме 7, формации и 2R, имеют такие внутренние « -̂локальные спутни­
ки /?,и/77 соответственно, 4T0/7/a)=f0rm(G/Fs(G() | G, еф.), если аешПл(в), /?/а)=£>, 
если a=m\ ht{a)=0, если a eoXn(G), где /=1,2 и m(a)=form(A/Fa(>4) | А е SKf), если 
а е«уПж(ЗК,), т(а)=Ш 1, если а=«г>', т(а)=0, если а е«гАж(аК,).
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Тогда по лемме 8 получаем, что формация § имеет такой «-локальный спут­
ник f, что f(p)=hfp)\/ т (р ) для всех реши ^©')=ф\/ЗК,=й)гт(.£, u

Пусть G2 удовлетворяет условию (1), т.е. Р2 -  неабелева «yd-группа. Обозна­
чим через 31 формацию, равную form($; и  2Rt). Поскольку, по лемме 15, SRjft -  
«-насыщенная формация и ф1 и  Ш 1 с  31с 9UR, то $=Мот\(ф1 и  3R,) с  91 Ш. Но 
G2e%f. Следовательно G2e9tjR. Значит, 31-корадикал группы G2 содержится в 91ш.

Пусть G * *  1. Так как 31-корадикал -  нормальная в G2 подгруппа и Рг-  един­
ственная минимальная нормальная подгруппа в G2, верно включение Р2 cG*. 
Тогда получаем, что Р2 -  неабелева минимальная нормальная подгруппа в G2, 
содержится в нильпотентной подгруппе G2* группы G2. Противоречие.

Следовательно, G2*=1. Поэтому G2e 3t=form($1u9R1). Применяя теперь лемму 
10, имеем G2e$1 и  Ш г Тогда, так как G2«3Kf, то G2e$r  Поэтому ^ 2=/®fbrmG2 сфг

Поскольку ф2 -  минимальная «-насыщенная не Х-формация, то •И>1=Ф2- Про­
тиворечие.

Пусть фуппа G2 удовлетворяет условию (2), т.е. G2 является группой Шмид­
та и Р2 -  ad-группа. Поскольку для любой группы А имеет место МогтА=Могт(А/ 
Ф(А)пОш(А)), то группу G, (/=1, 2) можно считать группой Шмидта с тривиальной 
подгруппой Фраттини, т.е. G=[P] Нг где группа Hj имеет простой порядок qp 
Р= (Р) -  минимальная нормальная р-подгруппа группы Gr

Так как GJP2 еЗ?п*=ак,, G2g2R,, то P = G * \ Из того, что 91р22И, и Р2 е31р2, 
следует G2

По лемме 11, формация является «-насыщенной формацией. Так как 
ф2=М огтв2, то ф2 с  Stp23R,. Тогда $  с  9tp28R,, так как ft -  наименьшая «-насыщен­
ная формация, содержащая и ф2. Следовательно, G,eSl jSR,. Поскольку, 
G,/Pte9Rt и Gt«SR,, то P(=Gfe ,e 91 т.е. Р, является р2-группой. Так как G2eft, то 
GJF (G J e fy ^ h frJ V m ip J . Но Н2 = GJP=GJFp2(G2). Поэтому H2eh,(p2)Vm(p2).

Ввиду пункта 18.20. [2], леммы 7 и замечания 1 [1] формация Ж всех я-разло- 
жимых групп имеет такой максимальный внутренний «-локальный спутник х, что 
х(р)=91р, если ре яг Пюи х(р)=&л' если рееАж

Так как т (р 2) -  внутренний спутник формации 2И,с Ж, то Н2е h^pJV т (р 2) с  
/7t(p2)V х(р2). Заметим также, что rtJ(p2)=form(Gf/F^(G )))=formHr  Кроме того р2 
ея-л«. Таким образом, H2eformH,Vx(p2) = formH,vl^p2 = form(formHtu  01р2). При­
меняя лемму 16, получаем, что Н2еіогтН 1кЖр2.

Заметим, что G, удовлетворяет либо условию (2), либо условию (3). Следо­
вательно Н1 является простой группой. Поскольку Н2 -  д2-группа и д2*р 2, то 
Н2 = Н1. Но тогда G2/Op2(G2)=G2/P2s Н2 = Н1 = G /F ^ G J e h tfJ c  Нг Применяя 
лемму 12, получаем, что G2e $ r  Следовательно, ф,=ф2. Противоречие.

Пусть теперь для группы G2 выполняется условие (3), т.е. G=[P2)H2, где 
P2=CG(P2) -  минимальная нормальная подгруппа группы G2, Н2-  простая неабе­
лева группа, причем тгптг(Н2)=0.

Рассуждая аналогично случаю (2), получаем, что Р( является р2-группой и 
H2e/?((p2)V9lp2 = formH(V9tp2 = form(form/-/f u  9lp2). Ho H2 -  простая неабелева 
группа. Значит, в силу леммы 16, получаем H2eformH(u  $Ир2 и H2eform$,. Следо­
вательно, ф,=ф2. Противоречие.

Пусть теперь Р2 -  «'-группа. Заметим, что если Р2-  неабелева, то этот слу­
чай аналогичен (1). Значит, Р2 -  абелева р2-группа.

Рассмотрим формацию ф=фу“ф2. Поскольку формация ф1 содержится в 
формации ф и я-разложимый /“-дефект формации ф1 равен 1, то по лемме 13 
получаем, что |ф:фп£|® >1. С другой стороны, так как ф с$ и ж-разложимый 
/“-дефект формации ft равен 1, то по лемме 13, |ф:фпЗ£|"^1. Значит, я-разложи- 
мый /“-дефект формации ф равен 1. Поэтому в ф существует я--разложимая мак­
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симальная ©-насыщенная подформация 8. Понятно, что 8=фпЖ. Тогда 
$=%\/шф=&\/шф2. Поскольку Р2 является абелевой р2-группой и единственной ми­
нимальной нормальной подгруппой в G2такой, что Gj/P2e8=фПЗЕ, то G2*=P2. Это 
означает, что G2e9lp28. Следовательно, ф2сЭ£р28. Кроме того, 8c9tp28. А так как по 
лемме 11 формация Э1р28 является ©-насыщенной формацией и ф=8\Лф2,-то 
фсЖр2%. Поэтому ф=8\Лф,еЭ1е28 и G,eSlp28. Таким образом, аналогично получа­
ем, что Р, является р2-группои.

Рассмотрим решетку фУаХ1шЖ. Ввиду леммы 6 фУй,%1‘0%=ф1ш%пН=ф1ш&.
Таким образом, Ж является максимальной ©-насыщенной подформацией в 

Тогда ф1УаХ=фУаХ=ф^/ш£. Значит Gfe$2Vffl£  Следовательно, G,e/"fbrm(ф2иЖ) = 
=/“form({G2}uX)c5RJorm({G2}u3E).

Так как Р1 -  р2-группа и р2е ©',то G,eform({G2}u£). По условию P2=G*. Поэто­
му P2ctO(G2). Но G,e£. Значит, Gfeform({G2}ufE)\k. Поскольку для любой группы 
А из {G2}u3E, подфуппа А* не содержит фраттиниевых A-главных факторов, то по 
лемме 14 получаем GfeH({G2}u£). Так как G,«X и G./P2e£, то Gr= G2. Следова­
тельно, Ф1-Ф2- Противоречие.

Таким образом, в формации Зг нет минимальных ©-насыщенных не л--разло- 
жимых подформаций, отличных от фг

Пусть теперь -  произвольная не тг-разложимая ©-насыщенная подфор­
мация из 3? Тогда в силу уже доказанного и леммы 4 получаем, что Сле­
довательно, применяя лемму 6, получаем Те­
орема доказана.

Приведем некоторые следствия доказанной теоремы.
Если ©={р}, а п -  множество всех простых чисел, то из теоремы 1 вытекает 
Следствие 1. В том  и только том  случае р-насьщенная ненильпотент- 

ная формация % имеет нильпотентную максимальную p-насыщенную подфор- 
мацию, когда Зг= ШУрф, где Ш  -  p-насыщенная нильпотентная формация, ф -  
минимальная p-насыщенная ненильпотентная формация, при этом: 1) всякая 
p-насыщенная нильпотентная подформация из % входит в ШУр(фпЩ; 2) вся­
кая p-насыщенная ненильпотентная подформация из ?? им еет вид 
ф У ^рЖ ).

Если ж - множество всех простых чисел, то из теоремы 1 вытекает 
Следствие 2. В том  и только том  случае m-насыщенная ненильпотентная 

формация Зг имеет нильпотентную максимальную Ф-насыщенную подформацию, 
когда 0r= SRV"#, где Ш - a-насыщенная нильпотентная формация, ф - минималь­
ная a-насыщенная ненильпотентная формация, при этом: 1) всякая со-насыщен- 
ная нильпотентная подформация из % входит в ШУш(фгЩ; 2) всякая со-насыщен- 
ная ненильпотентная подформация из имеет вид $Vffl(t?tn3t).

Если ©и я-равны множеству всех простых чисел, то из теоремы 1 получаем 
Следствие 3 [4]. В точности тогда нильпотентный дефект локальной 

формации % равен 1, когда ^=ШУ:ф, где Ш -  нильпотентная локальная фор­
мация, ф -  минимальная локальная ненильпотентная формация, при этом: 
1) всякая нильпотентная подформация из $ входит в ШУ^фсЩ; 2) всякая не­
нильпотентная локальная подформация из % имеет вид фУ’̂ р Щ .

Если © - множество всех простых чисел, из теоремы 1 вытекает 
Следствие 4. В точности тогда ж-разложимый дефект локальной фор­

мации $ равен 1, когда 8f=8RV,& где ЯК -  ж-разложимая локальная формация, 
ф -  минимальная локальная не ж-разложимая формация, при этом: 1) всякая 
ж-разложимая подформация из $ входит в ШУ^фпХ); 2) всякая не л-разложи- 
мая локальная подформация из 5? имеет вид ф У ^рХ ).
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5. Заключение
В данной работе получено описание не тг-разложимых ©-насыщенных фор­

маций с я--разложимой максимальной ©-насыщенной подформацией. Результа­
ты работы, являются новыми и связаны с исследованием структурного строения 
и классификацией частично насыщенных формаций конечных групп. В доказа­
тельствах используются методы абстрактной теории групп, общей теории реше­
ток, а также методы теории формаций конечных групп. Результаты работы и ме­
тоды исследования могут быть использованы при изучении внутреннего строе­
ния частично насыщенных формаций.
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