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ОЦЕНКА РАЗМЕРНОСТИ ХАУСДОРФА 
МНОЖЕСТВА ДЕЙСТВИТЕЛЬНЫХ ЧИСЕЛ 

С ЗАДАННОЙ ДИОФАНТОВОЙ СТРУКТУРОЙ

Regular systems of real algebraic numbers such that for any of them there exists an integer polynomial whose deriva
tive does not exceed a given value are constructed. On the base of these regular systems estimates for the Hausdorff dimen
sion of real sets of the corresponding diophantine structure are obtained.

Метрическая теория диофантовых приближений имеет тесную связь с понятием размерности Ха
усдорфа, которая используется для сравнения, рассматриваемых в этой теории множеств нулевой меры 
Лебега. Пусть
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многочлен с целыми коэффициентами, Н  -  его высота. Обозначим через
ных чисел для которых неравенство

множество действитель-

нок доказано, что
оценки сверху и снизу для размерности Хаусдорфа
действительных чисел, доказано , что при w>n мера Лебега множества
имеет бесконечное число решений в многочленах

множества

В [1] была решена проблема Малера для
равна нулю. В [2] построены

и на основании этих оце-
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В этом состояла гипотеза Бейкера-Шмидта [3].
В [4] доказана метрическая теорема о совместной аппроксимации нуля значениями целочислен

ных многочленов, реализующих теорему Минковского о линейных формах, и их производных в поле 
действительных чисел.

Теорема 1. Пусть множество действительных чисел для которых система неравенств

где имеет бесконечное число решений в многочленах
при любом , где мера Лебега множества

В [5] построена регулярная система действительных алгебраических чисел и получены оценки 
сверху и снизу размерности Хаусдорфа множества действительных чисел с заданным порядком аппрок
симации алгебраическими числами специального вида. Пусть М  множество действительных алгебраиче
ских чисел а  степени не превосходящей п, для каждого из которых существует целочисленный много
член Р(х). степени не выше п, корнем которого является а  и такой что

где Через обозначим множество действительных чисел для которых существует

имеемПриразмерность Хаусдорфа множестваТеорема 2. Пусть

бесконечно много чисел , удовлетворяющих неравенству

В настоящей работе на основании метрической теоремы 1 построена регулярная система действи
тельных алгебраических чисел и получены оценки сверху и снизу для размерности Хаусдорфа множест
ва

Теорема 3. Пусть размерность Хаусдорфа множества При имеем

Теорема 3 согласуется с известными классификациями действительных трансцендентных чисел
Коксмы и Малера, основанных соответственно на аппроксимации действительных чисел действитель
ными алгебраическими числами и на аппроксимации нуля значениями целочисленных многочленовМ
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