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Задачи, связанные с асимптотическим ростом количества точек в некоторой об­
ласти r(Q ) С Е™, мера Лебега которой f jT ( Q )  —> сю при Q —> сю, имеют давнюю 
историю и важность для понимания арифметической структуры К™. Задача о коли­
честве целых точек в области обобщена на точки с рациональными и алгебраическими 
координатами в работах [1-4]. В данной работе мы рассматриваем обобщение на слу­
чай действительных алгебраических чисел.

Пусть задана точка b(q) =  (pi/q, ■ ■ ■ ,Pk/q,Pk+i/q) и поверхность z =  f ( x \,х2, ■ ■ ■ 
. . .  ,Xk), ( x i , x2, ■ ■ ■ ,Xk) E D  С Rfc. Для достаточно большого Q и A > 0 рассмотрим 
систему неравенств

В настоящей работе рассматривается вопрос о разрешимости (1) и о количестве ре­
шений при Q —> сю.

Рассмотрим неравенство (1) в случае действительных алгебраических чисел к =  2 
и достаточно большого Q Е N.

Пусть множество полиномов

где degP =  п ^ 3 — степень полинома Р(х)  =  апхп +  ага_ \Хп 1 +  . . .  +  а\Х +  а0, 
Н =  Н ( Р ) =  max |aj| — высота Р{х).

Пусть Q!i, 0!2, аз —действительные сопряженные алгебраические числа, корни неко­
торого полинома Р(х) Е Pn(Q ) и J — некоторый интервал на М.

Для непрерывной на J функции ip(x) рассмотрим неравенство

и обозначим через J) количество решений (3) в Р(х) Е Pn(Q), имеющих
три действительных корня. Тогда доказана следующая

Теорема. При Q —> сю справедливо асимптотическое неравенство

< Q л, 1 < q < Q. (1)

Pn(Q) =  {Р(х)  Е Z[x], d e g Р  =  п,  Н ( Р ) ^  Q } (2)

\ip(ai,a2) - а 3\ < Q  7 ^ 0 (3)

J) < cQn+l 7, 0 ^ 7 < 1, с =  cost.

Работа выполнена в рамках задания ГПНИ «Конвергенция-2020».
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