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К Т Е О Р И И  К Р И В Ы Х  В П Р О С Т Р А Н С Т В Е  Д Е  С И Т Т Е Р А

На модели пространства-времени де Ситтера постоянной положи
тельной кривизны k = \ /г2 (отрицательной кривизны k — — 1/г2) — гипер
сфере ^ 4  вещественного радиуса г пространства (соответственно
гиперсфере 2S 4 мнимого радиуса ir пространства изучаются локаль
но пространственно-подобные и временно-подобные кривые методом под
вижного репера. Изложение ведется для Для 2'S4 исследования ана
логичны.

1. Для временно-подобных кривых x =  x(s), отнесенных к естественно
му параметру s, специальным выбором сопровождающего репера (лг, aa(s)} 
(а , Р =  о - 4) :  (aaafi) =  0 ; a ł  =  г (є =  — 1, є =  є =  є =  є = 1) получены

’ а О 1 2  3 4
формулы Френе:

dx/ds =  гd a jd s  =  a0 

da0/ds =  a j r  +  k xa2

\d a jd s  — k xa0 +  k2a3

d a jd s  =  — k2a2 +  k.sai
d a jd s  =  — &3a3,

где k t(i =  1, 3) — і-я кривизна кривой.
2. Для пространственно-подобных кривых х =  x(s), отнесенных к естест

венному параметру s, осуществляется произвольная фиксация одного мни
моединичного вектора сопровождающего репера. Получены аналоги фор
мул Френе:

dx/ds =  r d a jd s  =  а2

d a jd s  — k {a2

d a jd s  =  — a j  г +  кга0 +  k2as

d a jd s  —- k2a2 &3â
d a jd s  =  — ksa3,

где k t ( i =  1, 3) — i-я относительная кривизна кривой.
3. Проведена классификация изучаемых кривых с постоянными инва

риантами (см. таблицы).
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1 2 0 Анатацыі дэпаніраваных артыкулаў

Та блица  1
Временно-подобные кривые на 1S4 (кривые с псевдоевклидовой касательной)

В и д  кривой А. Ь г

Прямая на łS4 0

Г иперцикл const Ф  0 0
Кривая в псевдоевклидовой гиперплоскости

1Н І , проходящей через центр ŁS 4 0
Кривая на «трубчатой поверхности» в гипер

плоскости >//4 const Ф 0 const ф  0 0
Кривая на трубчатой поверхности const ф  0 const Ф 0 const ф  0

Т а б л и ц а  2
Пространственно-подобные кривые на *S4 (кривые с евклидовой касательной)

Ви д кривой

Прямая на *S4 

Окружность (k^—k\ < 1 /г г)

0

const Ф 0

0

const Ф 0 0
Гиперцикл (k\— k\ > \ !r2)

В полуевклидовой плоскости (k\—k?2 — I /г2)

На «трубчатых поверхностях» ( (£ ]— k\—k\ —  

- k ) * * 4 k l ( k - k \ ) )

На «каналовых поверхностях» ((k\—k\— k\ — const Ф 0 const Ф 0 const Ф 0

- k ) * =  Ak\(k-k\))

Минский педагогический институт им. А. М. Горького

Статья депонирована в ВИНИТИ, per. № 3518-76 Деп. (Статья поступила в редак
цию 28.V 1976 г. Полный текст 0,8 а.л.).
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