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МНОГОЧЛЕНЫ С МАЛОЙ ПРОИЗВОДНОЙ 
И ДИОФАНТОВЫ ПРИБЛИЖЕНИЯ

В ПРОСТРАНСТВЕ R2

Пусть Р(х)  = апхп + ап]хп~1 + ... + а х̂ + а0 -  многочлен с целыми ко­
эффициентами, Я  -  его высота. В [ 1] доказана теорема о совместной аппрокси­
мации нуля значениями целочисленных многочленов, реализующих теорему 
Минковского о линейных формах и их производных.

Теорема 1. Система неравенств

I I - П + Y
| P O ) | < t f

\ Р \ х ) \ < Н х~г- е ’

где 0 < у < \  при любом е  > 0 имеет для почти всех х е  R (в смысле меры 
Лебега) лишь конечное число решений в многочленах Р(х)  е  Z[x].

С помощью этой теоремы и ее обобщений доказывается регулярность рас­
пределения алгебраических чисел ограниченной степени, что приводит к не- 
улучшаемым оценкам снизу размерности Хаусдорфа [2].

В настоящей работе доказывается двумерное обобщение теоремы 1.
Теорема 2. Пусть В(е) — множество ( oą , а>г ) е  R2, для которых система 

неравенств

I P{(o, ) \<H~Wi+n 

. \Р{а>2) \ < H ~W2+72 >

I />'(*>,) | < # 1- Г1- Г2^

где Wj + w2 = п -  1, 0 < / 1 + 72< 1 имеет бесконечное число решений в мно­
гочленах Р(х)  е  Z[x].  Тогда /иВ(е) = 0 при любом е  >  0 , где /иВ(е) -  мера 
Лебега множества В(е).

Теорема 2 позволяет построить регулярную систему векторов с действи­
тельными алгебраическими координатами и на основании этого получать оцен­
ки снизу для размерности Хаусдорфа. Метод, которым проводится доказатель­
ство, основан на методе существенных и несущественных областей В.Г. Сприн- 
джука [3]. Центральным моментом доказательства является новая арифмети- 
ко-топологическая классификация областей, в которых целочисленные много­
члены, реализующие теорему Минковского о линейных формах, и их произ­
водные принимают значения, не превосходящие по модулю некоторой величи-

105

Эл
ек
тр
он
ны
й а
рх
ив

 би
бл
ио
те
ки

 М
ГУ

 им
ен
и А

.А
. К
ул
еш
ов
а




