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ОЦЕНКИ РАЗМЕРНОСТИ ХАУСДОРФА МНОЖЕСТВА 
КОМПЛЕКСНЫХ ЧИСЕЛ С ЗАДАННЫМ ПОРЯДКОМ 

АППРОКСИМАЦИИ АЛГЕБРАИЧЕСКИМИ ЧИСЛАМИ

Пусть Р ( х )  = а х п +а х п~х + ... + а х  + а — многочлен с целыми ко-
п п -1 1 0

эффициентами, Я — его высота. Обозначим через L (w) множество действи
тельных чисел а , для которых неравенство

-w

имеет бесконечное число решений в многочленах P ( x ) e Z [ x ] ,  В [1] была 
решена проблема Малера для действительных чисел, доказано, что при w > n  
мера Лебега множества L (w) равна нулю. В [2] построены оценки сверху и 
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снизу для размерности Хаусдорфа dimZ, (w) множества L (w) инаосно- 
иннии этих оценок доказано, что "

dimZ
п ,W + 1

В этом состояла гипотеза Бейкера-Шмидта [3].
В [4] доказана теорема о совместной аппроксимации нуля значениями це- 

мочисленных многочленов, реализующих теорему Минковского о линейных 
формах и их производных, в поле действительных чисел.

Теорема 1. Пусть В  (w) множество действительных чисел со, для кото
рых система неравенств ”

' Р(со)\<Н~”

Р ' ( й ) ) \ < Н ^ г~е

где 0 < у < 1, имеет бесконечное число решений в многочленах Р (х )  е  Z[x],  
Тогда при w > n - y ,  juB (w) -  О при любом е >  0 ,где f^BJ^w) мера Лебега 
множества В  (w).

В [5] на основании теоремы 1 построены оценки сверху и снизу размерно
сти Хаусдорфа множества действительных чисел с заданным порядком апп
роксимации алгебраическими числами специального вида. Пусть ̂ множество 
действительных алгебраических чисел а  степени не превосходящей п, для 
каждого из которых существует целочисленный многочлен Р(х), степени не

иыше п, корнем которого является а  и такой что Р'(сс) H ' - r - z где

/;>0, 0 <у<\  . Через D (м>) обозначим множество действительных чисел СО,
И

для которых существует бесконечно много чисел а е М , удовлетворяющих

неравенству со—а\\ < H ( a Y w.

Теорема 2. При w > п + 1 - 2 у  имеем

n + l - 2 v  ^  ч  п + \ - у
-------- < dimD (V)<--------

w
В [6] доказана теорема о совместной аппроксимации нуля значениями це

лочисленных многочленов, реализующих теорему Минковского о линейных 
формах и их производных, в поле комплексных чисел.
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Теорема 3. Пусть К  (w) множество комплексных чисел со , для кото
рых система неравенств "

Р(й))\<Н

П т ) \ < н ' - у- е

где 0 </<0,5 ,  имеет бесконечное число решений в многочленах 
P ( x )e Z [ x ] .  Тогда при w > 0 , 5 n - y - 0 , 5  , и К  (w) = 0 прилюбом £>0 ,п
где /лК (w) мера Лебега множества К  (w).

В настоящей работе получен комплексный аналог теоремы 2. Пусть Мх 
множество комплексных алгебраических чисел а  степени не превосходящей 
п, для каждого из которых существует целочисленный многочлен Р(х), степени

П а ) < Н  х~г~‘ гдене выше п, корнем которого является а  и такой что 

£■>0, 0 < /< 0 ,5 . Через S  (w) обозначим множество действительных чисел
И

со, для которых существует бесконечно много чисел а е М , удовлетворяю

щих неравенству со -а <Н(а)  w. На основании теоремы 3 построена регу

лярная система комплексных алгебраических чисел и получены оценки сверху 
и снизу для размерности Хаусдорфа множества S  (w) .

П
Теорема 4. При w > 0 ,5 л -  2у  имеем

0,5л - 2 у  0,5п - у .
— — — < dim5 (w)<mm{ 1 ,-------- }.пW W
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